Elementy matematyki 8

Zadania, seria 1

Termin oddania: 16.10.2007
Nalezy odda¢ rozwigzane zadania nr 1(b,e,f), 2(a lub b, ¢ lub d), 4, 5, 8b, 9 (a,c)

1. Rozwiaz tam gdzie to mozliwe: (i) w liczbach naturalnych, (ii) w liczbach catkowitych
(iii) w liczbach wymiernych nastepujace rownania:

(a) 21 + 22
(b) 23+ 24
(€) 2122
(d) 2324
() 23

(f) =3

(8) 21+ 23
(h) 223

w

. Zmajdz liczbe zespolona a + bi taka, ze (a + bi)(3 — 2i) = 1.

4. Zmajdz rozwigzanie rownania (3 — 2i)z = 5 + .

1
5. Przedstaw ——— w postaci ¢ + di.
3+ 4i P

6. Dla liczb zespolonych 7 zadania 2 oblicz z1/29, 21/23, 23/24. Wyniki podaj w postaci
¢+ di.
7. Jedli a + bi = ¢+ di, gdzie a, b, ¢, d sa liczbami rzeczywistymi, to a — ¢ = i(b — d) oraz
(a —¢)* = —(d — b)?. Co mozna z tego wywnioskowac?
8. Jak wiemy, suma pierwiastkow rzeczywistych réwnania az? + bx + ¢ = 0 wynosi —3
a ich iloczyn £. Rozwiaz nast¢pujace rownania i w kazdym przypadku znajdz sume i
iloczyn odpowiadajacych im pierwiastkow. Czy dla pierwiastkow zespolonych powyzsze
wzory tez maja zastosowanie?
(a) 22+ 7=0
(b) 22 +42+29=0
(¢) 22 +6x+4=0
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(d) 222 —50+3=0
(e) 422 +122+9=0

9. Znajdz rownania kwadratowe o pierwiastkach

(a) 6+ 2i,6 —2i
(b) 3i+4,3i —4
(¢) 5—3i,2—T7i
(d) 1—4i,1+4i

10. Jezeli a + bi jest jednym z pierwiastkow réwnania kwadratowego o wspotczynnikach
rzeczywistych, to co mozna powiedzie¢ o drugim pierwiastku?

11. Dowie$é tozsamosci
Prd=(z-1-)(z—-1+)(z+1+i)(z+1—1)

12. Dla jakich liczb rzeczywistych x i y zachodzi réwnos¢

(z—4)+ (y—1)i

— 95
1+ !




